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Przedstawiam Panstwu propozycje lekcji dla
uczniow klas 2 LO i Technikum.

Przewidziany czas realizacji 2 - 3godz.
lekcyjne.

Na prezentacji ukazujg sie poszczegolne
etapy rozwigzywania zadania, aby utatwic
uczniom zrozumienie tematul.
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Suma n - poczatkowych wyrazow ciggu
arytmetycznego (a,,) okreslona jest wzorem:

r=a,,—a,
a=a+(n-1)-r
S =Hl+a’“ -

: 2
S = 2:11+[;1—]} ¥

W2ZOr na roZnice ciggu arytmetycznego

Wzor na n-ty wyraz ciggu arytmetycznego

wzor na sume n poczgtkowych wyrazow ciggu
arytmetycznego

wzor na sume n poczgtkowych wyrazow ciggu arytmetycznego.
Mocdyfikacja drugiego wzoru. W miejsce @, wstawiono

a,=a+(n-1)r
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cwiczenia
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Cw.1. Oblicz sume piecdziesieciu poczatkowych
wyrazow ciggu arytmetycznego (a,), w ktérym
a;=-491r=2.

a, = -49

r=2

n =50

Sgp=%-(-49)+ (50-1)-50=0
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Cw.2. Rowerzysta w ciggu pierwszej godziny przejechat
18km, a w ciggu kazdej nastepnej odcinek o 0,8km krotszy
od poprzedniego. W ciggu ostatniej godziny przejechat
14km.

a) lle czasu trwata podroz? b) lle kilometrow przejechat

a, = 18 rowerzysta?

a, =14 S,="%(18+14)-6
r=-0,8 S, =96

a,=a, +(n-1)r lub

14 =18+ (n - 1)-(-0,8) Sp=72[218+5:(-0,8)16
14=18-0,8n+0,8 Sp =96

-4,8 =-0,8n
nNn=06
Odp.: 6 godzin

metodyczny



Cw.3. Oblicz sume liczb naturalnych

dwucyfrowych, ktore przy dzieleniu przez:

a ) 5 dajg reszte 4
a,=s5n+4
a,=14,r=5,a,=99
9=14+(n-1)5
99=14+5n-5
n=18

S;g= % [214 + (18 - 1):5]-18
S, =1017

lub

S =%(14 + 99) -18
S, =1017

b) 7 dajg reszte 1
a,=/n+1

a, =15 r=7,a,=99
99 =15+ (n-1)7
99=15+7n-7
n=13

S;3= % [2:15 + (13 - 1):7]-13
S;;=741

lub

S;3=%(15+99) -3
S;g=741
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Cw. 4. Wyznacz wzor na n - ty wyraz ciggu
arytmetycznego (a,), ktérego suma n
poczatkowych wyrazow okreslona jest wzorem:

a) S, =n?

an:Sn_Sn—l

a,=n’°-(n-1?%=n°-(n?-2n+1)=n?-n?
+2n-1=2n-1

b) S, =n?+2n

a,=n’+2n-[(n-1)?+2(n-1)]=n?+2n-
(N?-2n+1+2n-2)=n+2n-n°-1+
2=2n+1
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Cw.5. Wyraz w zaleznosci on n sume 1 +4 + 7+...+(3n - 2).
Oblicz, ile sktadnikow ma suma 1+ 4 + 7 +...+ 1045.

a,=a; +(n-1)r 2)a; =1, r=3
1)a; =1,r=3 a, = 1045
a,=3n-2 1045=1+(n-1)3
a,=1+(n-1)3 1045=1+3n-3
Sp="[21+(n-1)3]'n 1047 =3n
=%(2+3n-3)n= n = 349
=%(3n-1)n

S, = (3n? - n)Y¥

Ewa Radczyc - doradca
metodyczny



Cw.6. Rozwigz rownanie, ktérego lewa strona jest
sumg kolejnych wyrazow pewnego ciggu

arytmetycznego, gdy:

a)1+2+3+...+x=78
a,=1la,=xr=1
neN*, S, =78

78 =" [2:1+(n-1)1]'n
718="%2+n-1)n
156 =n? +n
n>+n-—156 =0

A =12+ 4-(-156)

A =625, VA =25

n, =-13 nie nalezy do D
n, =12

Aip = X
a,=1+11-1=12

b)1+3+5+...+x =281
a;,=1,a,=xr=2
neN*, S, = 81
81l="%[2'1+(n-1)2]n
8l="%(2+2n-2)n
81=n?

n, = -9 nie nalezy do D
n,=9

a,=a; +(n-1r

ag=1+8r
a9=1+8'2
ag =17
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Zad.1. Cigg (a,) jest ciggiem arytmetycznym.
Oblicz:

a)a; +a, =7 a;3=-1,a,;=a; +12r
as +a,, —a, +4r+a, + 20r =2a, + 24r=2(a; + 12r) =
=2(-2)=-4

b) &34+ @y + @10+ 84 = 7, a7 =2, a;; = a, + 16r
auuta,ytagtay=a +13r+a, +19r+a, +9r+ a; + 23r
=4 a, + 14r=4(a, + 16r) = =42 = 42

C) Ay *t a7+ 8z +ay =7 819t @30 =6
diptag=4a, +9r+a, +29r=2a, + 38r

a, ta;s+ta,y+ta,g=—a; +10r+a, +16r+a;, +22r+a, +
1128ri74a12£’76r232(a1+38r i 6=12 =
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Zad.2. Oblicz sume wszystkich liczb naturalnych
trzycyfrowych:

a) podzielnych przez 3 b) podzielnych przez 4
a, =102,a,=999,r=3 a; =100, a, =999, r=4
999 =102+ (n-1)3 c) Podzielnych przez 12
099 =102+3n-3 a, =108, a,=996,r=12
900 = 3n d) Ktore przy dzieleniu

n =300 przez 7 dajg reszte 4
Sap= ? a; =102,a,=998,r=7
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Zad.3. Oblicz sume wyrazow ciggu arytmetycznego:

a)1+2+3+...+1000 D) 2 + 342 4 V2 +... + 92

a, =1,a,=1000,r=1 a; =V2,a, =992, r =22
—n 99V2 =2 + (n— 1) - 242

' 99=1+2n—2

100 = 2n

n=>50

Sep =7

S1000
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Zad.4. Wyraz w zaleznosci od n sume:

a)1+6+11+...+(5n-4)

S, =%[21+(n-1)5]-n="%(2+5n-5)-
n="%(5n-3)n="7%(5n%-3n)

b)3+8+13+...+ (5n-2)

S, =% [2:3+(nN-1)5]-n="%(6+5n-5)-
n="%("n+1)n="%(5n%+n)
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Zad.5. Cigg (a,) jest ciggiem arytmetycznym.
Oblicz:

a) Sc=7,a3=2 D) S,s=7?,a,, =4

a, = a, = aq, - 11r

A, =a; - I Aog =

Q=azgtr Spz = 72(8y + @p3)'23

as = a; + 2r

Sc=a;ta,tazt+ta;+ S,y3=%(a,— 11r+
as ) - 23 =

Sc= ta;—r+az+ =%2a,,,23=4-23=
a; +r+ag+2r=5a3= 92

10
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Zad.6. Wyznacz cigg arytmetyczny (a,), w ktorym:

a) a, = -200 b) S;=55,=8 a; =5
S, =-2540 8 =S;-5;

-2540 = ¥%-[-200-2 + 39r]-40 @ =3

-2540 = (-400 + 39r)-20 a-a; =T

-127 = -400 + 39r r=-2

273 = 30r a,=5+(n-1)(-2)
r=7 a,=5-2n+2

a, =-200+7(n - 1) &, = /n-2n
a,=-200+7n-7

a,=7/n-207
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Zad.6. Wyznacz cigg arytmetyczny (a,), w ktérym:

c)S, =9
S;=15
S;-S,=a;

a; =6

S; =%(a; + a3)-3
15 =%-(a; + 6)-3
10=a, +6

a, =4
r=(az;-a,):2=1
a,=4+((n-1)1
a,=n+3
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Zad.7. Wyznacz cigg arytmetyczny (a,), w ktérym:

a) ag =23, S, =105 b)a, =2,a,=50,S, =442
Sg =S, + a4 442 = > (2 + 50)-n
Sg =23+ 105 442 = 26n

Sg =128 n=17

128 = % (a; + ag)'8 a;; =a; + 16r

128 = 4(a; + ag) 50=2 + 16r
32=a, +23 16r = 48

a; =9 r=3
r=(ag-a,)/(8-1)=2 a; =2
a,=9+(n-1)2 r=3

a,=2n+7
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Zad.7. Wyznacz cigg arytmetyczny (a,), w
kKtorym:

c)S;=35,5,=70 a;—r+a;,=35

ag+a; =35 28, =35+

ag=a,-r 28;, =35+ 3

35=%"-(ag+ ay) -2 — ciag a; =19
dwuwyrazowy ag I a; a; = 16

0= ">(a;+ay)7 a,=16-5r=16—-15=1

35=az+a, a;,=1,r=3

20=a,; + ay

15=a5-al

15=a, +or-a,

15=>5r

r=3
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Zad.8. Wyznacz wzdr na n — ty wyraz ciggu
arytmetycznego (a,), ktdorego suma S,
poczatkowych wyrazow okreslona jest wzorem:

a)S,=n%-3n

a,=n°-3n-[(n-1)°-3(n-1)?]=n?-3n-
(N°-2n+1-3n+3)=n°-3n-n?+5n-4
=2n-4

b) S, = 16n2 + 20n

a, =16n% +20n - [16(n - 1)? + 20(n - 1)?] =
16n% + 20n — [16(n%- 2n + 1) + 20n + 20) =

16n2 + 20n - 16n2+ 32n - 16 - 20n + 20=
=32n+4
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